MAGOHMATIKA & YXTOIXEIA YXYTATIXTIKHY
T'ENIKHX [TAIAEIAY I'" AYKEIOY & EITA.A. B
20 MAIOY 2013
EK®QNHXIEIX

OEMA A
Al. No amodeifete 011 N TOPAYWDYOC TG TAVTOTIKNG cuvaptnong f(x) =x etvarf'(x) =1, ya
KGBe x € R
Movéaoeg 7

A2. Eor® pw cvvapmon f ue medio opiopov A. I1ote Aépe 6t1m cvvapmon f mapovctdlet

TOMIKO EAAYIOTO GTO Xy € A;
Movéaoeg 4

A3. No dooete Tov 0piopd NG S EcoV () EVOG OEIYUATOC V TOPATN P GEWDV.
Movéaoeg 4

Ad4.  Na yapoxtnpioete Ti¢ TPOTAOEIS TOV aKk0oA0vOODV, Yplpoviag 610 TETPAOI0 o0g, diTAa 0TO
ypouuo. Tov avtiotolyel oe kale mpotacn, ™ reén Xw6To, av n Tpotoon Eival cwath, N
Aabog, av n mpotaon sivordoavOacuevy.

1 1
a) [ ovvapmon f(x) =—, x # 0 wybderom f'(x) =—. (novadeg 2)
X X
B) IMa 1o ywopevo 000 TOPAYOYIGIL®OV GLUVOPTNGEDY f, & 16Y(VEL OTL:
(f(x) g(x))" = f'(x) gGo)H/(x) g'(x)
(novadeg 2)
v) To pafdoypappio. xPNGYOTOIEITAL Y100 T/ YPAPIKY] TOUPACTUCT TOV TIUOV UG
TOGOTIKNG UeTAPANTNG. (novadeg 2)
0) H &1dpecog eivar €va pétpo Béong, o omoio emnpedletor amd TIG akpaieg
TOLPOLTT P GELS, (novadeg 2)
g) IMa 0vo evogyopeva A kot B evog detypatikod yopov Q pe A < B, 1oyvet 0Tt
P(A) > P(B) (novadec 2)

Movadeg 10



®OEMA B
Atvetat o detypotikog xdpog Q = {mi, 2, 03, M4} KULTO EVOEXOUEVA
A = {m1, 04}, k1 B = {1, 03}
INoa t1g mBavotnTEg TV MADV evdeyopuEvav {r} kat {ms} Touv Q 1oy vEL OTL:
1. xl+x+1-1
T pa e

e H P(w;) eivan ion pe to pubud petafoing g f(x) ogmpoc x, 0tav x =1, dmwov
f(x) zglnx, x>0

1 1
B1. No amodeifere ot1 Plo,) = 2 Kot P(w;) = 3
Movadeg 10
B2. No amodeifere 011 % <P(A)< % , 0oL A’ 10 GLUTANPOUATIKO TOV A.
Movéaoeg 7

B3. Av P(A")= %, tote va Ppeite T1g mbavornrec P(w;), P(®4), P[(A —B)u (B — A)] ko

P(A'—B'"), 6ov B' 10 cupmAnpouotiko tov B.
Movéaoeg 8



OEMAT

Oewpoue €va Oetypor v TOPATNPNOEDV WUI0G GLVEXOVS TOGOTIKNG petaPAntig X, T omoieg
opadomolovue o€ 4 160TATELS KAAGELG.

Atvetat Ot

® 1 WwkpdTEPN TOpaTPNIoN Efvat SO

® 1 KEVIPIKY| TIUN TNG TETAPTNG KAAONC Eivatl x4 = 85

® 1 OYETIKN GLYVOTNTA TNG TETAPTNG KAAGONG VAl SOITAGGIOL TG GYXETIKNG CUYXVOTNTAC TNG
TpiTNG KAAONMG

® 1 J1AUECOG TOV TTOPOTNPNGEDV TOL delyatog etvat o = 75
KoLl

® 1 LEST] TIUN TOV TOPUTINPNCEDV TOV OElypotog elvon X = 74

I't.  No arodeifers Ot1 10 TAATOC ETvat ¢ = 10.
Movéaoeg 4

I'2.  No peta@epere 6to TETPAdIO GOG TOV TOUPAKAT® TIVOKO CUUITTANPOUEVO COCTA

Kevipucég ZyeTIKN
KA\doeig Twég Suyvotnta
Xi f1

[.*)

)

[.°)

[.°)
Xvvolo

Movéaoeg 8
I'3. Aivetwon f1=0,1, £=0,3, £=0,2, xou f4=04.
No amodeifete 0TI N pHéEON T TOV TOPATNPNCEDV, TOL ivonl pukpotepec tov 80, eivat
200

3
Movéaoeg 7

I'4. Endéyovue K mopotnpnoels ToV apykov Ostypatoc pe x < v, ot 0moieC axolovBovv
KOVOVIKT] KOTOVOUN LLE:

e 170 2,5% TV TOpATNPNCEMV QLLTOV VA vl TOVAd LeTOV 74
e 10 16% TV TOPATNPNGE®Y AUTMV VO, EIvat TO TOAD 68

Noa Bpeite T péon TN Kot TNV TUTIKH WTOKAIOT) TOV TAPATNPNCEDY OVTOV KaODE Kot
va e€eTdoeTe v TO SETYILOL TOV TTAPAUTNPNCEDY QVTMV EIVOLL OLOIOYEVEG.
Movéaodeg 6



OEMA A

Oewpoue t ovvapmon f(x) =x Inx +x, x>0, 6mov k axépaog ue k > 1 ot v
epamtouévn (€) TG Ypapikng mopdotacng tg f oto onueio (1, £(1)) , n omoia oynuotilet pe
tovg a&oveg, Tptymvo epPadov E, ue £ < 2.

Al.

A2.

A3.

A4.

No amodeifete 011 Kk = 2.

Movéaoeg S
‘Eoto x1, X2, ..., X50 ot tetunuéveg 50 omueiov ¢ (€) TOV 0TOIMV Ol AVTIGTOLKES
TETAYUEVEG TOVG EXOVV péon T y =|31].
a) No amodeitere Ot x =|30] (Lovadeg 2)

B) Lo T1g TETUMUEVEC TOV TOPATAV® o peimv Bempovpe 0Tt KAOE pio oo TIg
TETUNUEVEG X1, Xa, .o, X20 OVEAVETALKOATA 3, O1 ETOUEVEC 15 TETUNUEVEG TTOPAUEVOLY

otaBepéc Ko Kabe pia, amd T1g LVIOAOUTEC EAATTMOVETAL KOTA A € R pue 4 > 0.

Noa Bpeite 10 A, OGTE 1) VEL LECT) TIUN TOV TETUNUEVOV Vo ivat ion pe 31.
(novaodeg 4)

Movéaodeg 6

1 a . , , . ,
Av —<a<f<y<e pea Bﬁ = e’ tote va Bpeite 10 gvpog R kot ™ pEon Tiun tov
e

Tov f(a), f(B), f(7), f(e), f'[éj , 0mov f(x)=xInx + 2.
Movéaoeg 7

Oewmpolue ToV SETYPATIKO Y DPO
1
Q:{tn, n=1273,...,30:0<f, <t,<...<l, <—<[;<...<l :1}
e

e oomibava amhd evogyoueva, KabmG Kot o EVOEYOUEV

A = {t e Q: n epamTopéVn TG YPAPIKNG Tapdotaons e f oto onueio (4, f(7)), va
oynuotiCel pe Tov a&ova x'x o&eia yovia },

B={te Q. f()>f()+1},
omov f(t) =tInt+ 2.
Noa Bpebovv o1 mbavotntes:

a) va mpayuatorom el To evoeyopevo A (povadeg 3)
B) va wpaypoatomromBobv cuyypovag ta evdexoueva A katl B (povadeg 4)

Movéaoeg 7





